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Exercice 2 : Soient n e N*D={z¢€C / |z| <1} et aq,...,

éléments de . Montrer que :

n n n
Hai*Hbi < Z|ai — by
i=1 i=1 i=1

1.¥n € N* on pose P, :” ﬁai — ﬁbi

i=1 i=1

n
< Z la; — b;|”
i=1

2. P; est vrai car V(a1,by) € D?|a; — by| < |ag — b

3. Soit n € N* tel que P,. On a :
n+1 n+1

o110
=1 =1

= |Gn+1 H a; — bpi1 H b;
= an-l—lHaz n+1 Hb +bn+1Hb n+1 Hb
= |Gn+1 <H a; — Hb'L) + Hb Ap4+1 — bn+1)

n n

= lan+1] |Hai *Hbi +

H b |an+1 - bn+1|

=1

1=1 =1

< Sorylag = bil + ang1 — bpya| par P,
n+1

< Z |a; — b;| Donc P,41 vrai.
i=1

4. Par théoreme de récurrence, Vn € N*, P,

an7b17 ceey

< Ha1 Hb + |@nt1 = bnga| car |ania| et [[T0, bi| <1 (car € D)

b,, des



