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Exercice 2 : Soit (a, b) ∈ R∗+

1. On a ab − ba < 0⇔ ea ln(b) < eb ln(a)

⇔ a ln(b) < b ln(a) car ex > 0

⇔ ln(a)

a
− ln(b)

b
< 0 car (a, b) ∈ R∗+

Donc ab − ba est du signe de ln(a)
a
− ln(b)

b

2. Soit f : x 7→ ln(x)

x
. f est dérivable sur R∗+ et ∀x ∈ R∗+ :

f ′(x) =
1− ln(x)

x2
≥ 0 ∀x ∈]0, e]

Donc f est croissante sur ]0; e] et décroissante sur [e,+∞[
Soit 0 < a < b ≤ e, alors 0 < f(a) < f(b) < e−1 car f croissante sur
cet intervalle.
Et donc ab − ba < 0
De manière analogue pour e ≤ a < b, ab − ba > 0, ce qui conclut.
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